
1. Równania o zmiennych rozdzielonych.

(a) yy′ + 4x = 0

(b) y′ + 2xy2, y(1) = 1.

(c) x(y2 − 1) + y(x2 − 1)y′ = 0.
(d) 2

√
xy′ =

√
1− y2.

(e) y′ = 1 + x+ y + xy , y(−1) = 2.
(f) y′ + 4y = y(e−x + 4).

(g) (1− x2)y′ = 2y.
(h) y′ sinx = y ln y, y(π2 ) = e.

2. Jednorodne.

(a) xy′ =
√
x2 − y2 + y.

(b) (x− y) + xy′ = 0.
(c) xy′ = y(ln y − lnx).
(d) xy′ − y = x tg y

x
.

(e) (x2 − y2) + xyy′ = 0.

3. Liniowe

(a) y′ + y = sinx.

(b) y′ + 2xy = e−x
2
.

(c) xy′ − 2y = x3 cosx.
(d) xy′ − 2y = 4x4.
(e) xy + ex − xy′ = 0.
(f) (2x+ 1)y′ = 4x+ 2y.

4. Znaleźć rozwiązanie szczególne metodą przewidywania.

(a) y′ + y = 2 cos 2x+ sin 2x.

(b) y′ + 2y = x2 + 3x+ 1.

(c) y′ + y = e2x(x+ 1).

5. Bernoulli.

(a) xy′ + y = y2 lnx, y(1) = 1.

(b) y′ − 2y = 2√yex lnx, y(1) = 0.
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(c) y′ + 2xy = 2xy2.

(d) 3xy2y′ − 2y3 = x3.

Odpowiedzi.

1. (a) y2 + 4x2 = C.

(b) y(x) = − 1
x2+C oraz y = 0.

(c)y2 = 1 + C
1−x2 .

(d) y = sin(C +
√
x), y = −1.

(e) ln(|1 + y| = x+ 12x
2 + C.

(f) y = Ce−e
−x
.

(g) y = C 1+x1−x .

(h) y = etg
x
2 .

2. (a) y = x sin ln |Cx|, y = x, y = −x.
(b) y = x(C − ln |x|).
(c) y = xeCx+1.

(d) y = x arc tgCx.

(e) |y| = |x|
√
C − lnx2.

3. (a) y = Ce−x + 12(sinx− cosx).
(b) y = (C + x)e−x

2
.

(c) y = x2(C + sinx).

(d) y = Cx2 + 2x4.

(e) y = (ln |x|+ C)ex.
(f) y = (ln |2x+ 1|+ C)(2x+ 1) + 1.

4. (a) y = 34 cos 2x+
1
4 sin 2x.

(b) y = 12x
2 + x.

(c) y = e2x(13x+
2
9).

5. (a) y = 1
1+lnx .

(b) y = (x lnx− x+ 1)2e2x.
(c) y = 1

1+Cex2
.

(d) y = 3
√
Cx2 + x3.
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